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ÓÄÊ 517.53 
 

М. В. Заболоцький, С. І. Тарасюк 
 
ОЦІНКИ ЗНИЗУ ВЕЛИЧИН ТИПУ ТА НИЖНЬОГО ТИПУ  
δ -СУБГАРМОНІЧНИХ ФУНКЦІЙ ПОРЯДКУ, МЕНШОГО ВІД ОДИНИЦІ 
 

Îòðèìàíî òî÷í³ îö³íêè çíèçó âåëè÷èí òèïó òà íèæíüîãî òèïó äëÿ âàæëè-

âîãî êëàñó δ -ñóáãàðìîí³÷íèõ â , 2m m ≥ , ôóíêö³é 1 2u u u= −  ïîðÿäêó ρ , 

0 1< ρ < . Öåé êëàñ õàðàêòåðèçóºòüñÿ òèì, ùî ì³ðè Ð³ññà ñóáãàðìîí³÷íèõ 

ôóíêö³é 1u  òà 2u  çîñåðåäæåí³ â³äïîâ³äíî íà â³ä’ºìí³é òà äîäàòí³é ï³â-

îñÿõ 1Ox . 
 
ОЦЕНКИ СНИЗУ ВЕЛИЧИН ТИПА И НИЖНЕГО ТИПА  
δ -СУБГАРМОНИЧЕСКИХ ФУНКЦИЙ ПОРЯДКА, МЕНЬШЕГО ЕДИНИЦЫ  
 
Ïîëó÷åíû òî÷íûå îöåíêè ñíèçó âåëè÷èí òèïà è íèæíåãî òèïà äëÿ âàæíîãî 

êëàññà δ -ñóáãàðìîíè÷åñêèõ â , 2m m ≥ , ôóíêöèé 1 2u u u= −  ïîðÿäêà ρ , 0 1< ρ < . 

Ýòîò êëàññ õàðàêòåðèçóåòñÿ òåì, ÷òî ìåðû Ðèññà ñóáãàðìîíè÷åñêèõ ôóíêöèé 

1u  è 2u  ñîñðåäîòî÷åíû ñîîòâåòñòâåííî íà îòðèöàòåëüíîé è ïîëîæèòåëüíîé 

ïîëóîñÿõ 1Ox .  

 
LOWER ESTIMATES FOR THE QUANTITY TYPE AND LOWER 
TYPE δ -SUBHARMONIC FUNCTIONS OF ORDER LESS THAN 1  
 
We obtain sharp lower estimates for the quantity of type and lower type for an 

important class of δ -subharmonic , 2m m ≥ , functions 1 2u u u= −  of order ρ , 

0 1< ρ < . This class is characterized by the condition that Riesz masses of subharmonic 

1u  and 2u  are concentrated on the negative and positive rays 1Ox  respectively.  

 
Ëüâiâ. íàö. óí-ò iì. Iâàíà Ôðàíêà, Ëüâiâ Îäåðæàíî 
 23.09.05 



2 

ISSN 0130–9420. Ìàò. ìåòîäè òà ô³ç.-ìåõ. ïîëÿ. 2006. – 49, ¹ 2. – Ñ. 12-16. – 
Á³áë³îãð.: 13 íàçâ. – Óêð. 
 
ÓÄÊ 512.544  
 
Л. В. Йоник  
 
ГРУПИ З УМОВОЮ МІНІМАЛЬНОСТІ ДЛЯ ПІДГРУП,  
ЯКІ НЕ Є РОЗШИРЕННЯМИ СКІНЧЕННИХ ГРУП  
ЗА ДОПОМОГОЮ НІЛЬПОТЕНТНИХ  
 

Îõàðàêòåðèçîâàíî ãðóïè áåç íåîäèíè÷íèõ äîñêîíàëèõ ñåêö³é, ÿê³ çàäîâîëü-
íÿþòü óìîâó ì³í³ìàëüíîñò³ äëÿ ï³äãðóï, ùî íå º ðîçøèðåííÿìè ñê³í÷åííèõ 
ãðóï çà äîïîìîãîþ í³ëüïîòåíòíèõ ãðóï.  

 
ГРУППЫ С УСЛОВИЕМ МИНИМАЛЬНОСТИ ДЛЯ ПОДГРУПП,  
НЕ ЯВЛЯЮЩИХСЯ РАСШИРЕНИЯМИ КОНЕЧНЫХ ГРУПП  
ПРИ ПОМОЩИ НИЛЬПОТЕНТНЫХ  
 
Ïîëó÷åíà õàðàêòåðèçàöèÿ ãðóïï, íå èìåþùèõ íååäèíè÷íûõ ñîâåðøåííûõ ñåêöèé è 
óäîâëåòâîðÿþùèõ óñëîâèþ ìèíèìàëüíîñòè äëÿ ïîäãðóïï, íå ÿâëÿþùèõñÿ ðàñøè-
ðåíèÿìè êîíå÷íûõ ãðóïï ïðè ïîìîùè íèëüïîòåíòíûõ ãðóïï.  
 
GROUPS WITH THE MINIMAL CONDITION ON  
NON-«FINITE-BY-NILPOTENT» SUBGROUPS  
 
We characterize the groups in which no non-trivial section is perfect and such that any 
strictly descending series of non-«finite-by-nilpotent» subgroups is finite.  
 
Ëüâiâ. íàö. óí-ò iì. Iâàíà Ôðàíêà, Ëüâiâ Îäåðæàíî 
 03.04.06 
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ÓÄÊ 512.588  
 
І. І. Ліщинський  
 
ПРО ДИФЕРЕНЦІЮВАННЯ МАЙЖЕ-КІЛЕЦЬ  
 

Äîñë³äæóºòüñÿ âïëèâ scp+ -äèôåðåíö³þâàíü ³ óçàãàëüíåíèõ äèôåðåíö³þâàíü 

Äåéôà íà êîìóòàòèâí³ñòü ìàéæå-ê³ëüöÿ.  
 
О ДИФФЕРЕНЦИРОВАНИЯХ ПОЧТИ-КОЛЕЦ  
 
Èññëåäîâàíî âëèÿíèå scp+ -äèôôåðåíöèðîâàíèé è îáîáùåííûõ äèôôåðåíöèðîâàíèé 

Äåéôà íà êîììóòàòèâíîñòü ïî÷òè-êîëüöà.  
 
ON DERIVATIONS OF NEAR-RINGS  
 
We study the connections of scp+ -derivations and generalized Daif-derivations with the 

commutativity of a near-ring.  
 
Ëüâ³â. íàö. óí-ò ³ì. ²âàíà Ôðàíêà, Ëüâ³â Îäåðæàíî 
 03.04.06 
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ÓÄÊ 515.12 
 
Н. М. Пирч  
 
М-ЕКВІВАЛЕНТНІCТЬ ПАР І ВІДОБРАЖЕНЬ  
 

Äîñë³äæóþòüñÿ çâ’ÿçêè ì³æ ïîíÿòòÿìè Ì-åêâ³âàëåíòíîñò³ ïàð òèõîíîâ-
ñüêèõ ïðîñòîð³â ³ Ì-åêâ³âàëåíòíîñò³ â³äîáðàæåíü òèõîíîâñüêèõ ïðîñòîð³â. 
Òàêîæ íàâåäåíî êëàñèô³êàö³þ ïàð-ðåòðàêò³â.  

 
М-ЭКВИВАЛЕНТНОСТЬ ПАР И ОТОБРАЖЕНИЙ  
 
Èññëåäóåòñÿ ñâÿçü ìåæäó Ì-ýêâèâàëåíòíîñòüþ îòîáðàæåíèé è Ì-ýêâèâàëåíòíîñ-
òüþ ïàð òèõîíîâñêèõ ïðîñòðàíñòâ. Ïðèâîäèòñÿ êëàññèôèêàöèÿ ïàð-ðåòðàêòîâ.  
 
M-EQUIVALENCE OF PAIRS AND MAPPINGS  
 
In the paper we investigate relation between the M-equivalence of mappings and M-
equivalence of pairs of Tychonov spaces. We also give the classification of the retract 
pairs.  
 
Ëüâiâ. íàö. óí-ò iì. Iâàíà Ôðàíêà, Ëüâiâ Îäåðæàíî 
 26.08.05 
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ÓÄÊ 515.12  
 
І. З. Стасюк  
 
ОПЕРАТОРИ ОДНОЧАСНОГО ПРОДОВЖЕННЯ 
ЧАСТКОВИХ УЛЬТРАМЕТРИК  
 

Ðîçãëÿäàºòüñÿ çàäà÷à îäíî÷àñíîãî ïðîäîâæåííÿ íåïåðåðâíèõ óëüòðàìåòðèê, 
çàäàíèõ íà êîìïàêòíèõ ï³äìíîæèíàõ ìåòðèçîâíîãî íóëüâèì³ðíîãî 
êîìïàêòíîãî ïðîñòîðó X.  Êîæíà óëüòðàìåòðèêà, îòîòîæíåíà ç³ ñâî¿ì 
ãðàô³êîì, ðîçãëÿäàºòüñÿ ÿê åëåìåíò ïðîñòîðó íåïîðîæí³õ êîìïàêòíèõ 
ï³äìíîæèí ìíîæèíè RX X× ×  ç òîïîëîã³ºþ Â³ºòîð³ñà. Ïîáóäîâàíî îïåðàòîð 
ïðîäîâæåííÿ óëüòðàìåòðèê, ÿêèé îäíî÷àñíî ìàº âëàñòèâîñò³ îïåðàòîð³â 
ïðîäîâæåííÿ, çàïðîïîíîâàíèõ ó ðîáîòàõ Òèì÷àòèíà, Çàð³÷íîãî òà àâòîðà. 
Çîêðåìà, â³í º íåïåðåðâíèì, îäíîð³äíèì òà çáåð³ãàº îïåðàö³þ âçÿòòÿ 
ïîòî÷êîâîãî ìàêñèìóìó óëüòðàìåòðèê.  

 
ОПЕРАТОРЫ ОДНОВРЕМЕННОГО ПРОДОЛЖЕНИЯ 
ЧАСТИЧНЫХ УЛЬТРАМЕТРИК  
 
Ðàññìàòðèâàåòñÿ çàäà÷à îäíîâðåìåííîãî ïðîäîëæåíèÿ íåïðåðûâíûõ óëüòðàìåò-
ðèê, îïðåäåë¸ííûõ íà êîìïàêòíûõ ïîäìíîæåñòâàõ ìåòðèçóåìîãî íóëüìåðíîãî 
êîìïàêòíîãî ïðîñòðàíñòâà X. Êàæäàÿ óëüòðàìåòðèêà, îòîæäåñòâë¸ííàÿ ñî 
ñâîèì ãðàôèêîì, ðàññìàòðèâàåòñÿ êàê ýëåìåíò ïðîñòðàíñòâà íåïóñòûõ êîì-
ïàêòíûõ ïîäìíîæåñòâ ìíîæåñòâà RX X× ×  ñ òîïîëîãèåé Âüåòîðèñà. Ïîñòðîåí 
îïåðàòîð ïðîäîëæåíèÿ óëüòðàìåòðèê, êîòîðûé îäíîâðåìåííî âëàäååò ñâîéñò-
âàìè îïåðàòîðîâ ïðîäîëæåíèÿ, ïðåäëîæåííûõ â ðàáîòàõ Òûì÷àòûíà, Çàðè÷íîãî 
è àâòîðà. Â ÷àñòíîñòè, îí íåïðåðûâåí, îäíîðîäåí è ñîõðàíÿåò îïåðàöèþ âçÿòèÿ 
ïîòî÷å÷íîãî ìàêñèìóìà óëüòðàìåòðèê.  
 
OPERATORS OF SIMULTANEOUS EXTENSION 
OF PARTIAL ULTRAMETRICS  
 
We consider the problem of simultaneous extension of continuous ultrametrics defined 
on compact subsets of a metrizable zero dimensional compact space X. Each ultrametric 
identified with its graph,is considered as an element of the space of nonempty compact 
subsets of the set RX X× ×  endowed with the Vietoris topology. We construct an 
operator extending ultrametrics which at the same time has the properties of the 
extension operators introduced in the papers of Tymchatyn, Zarichnyi and the author. 
In particular the operator is continuous, homogeneous and preserves the operation of 
pointwise maximum of ultrametrics.  
 
Ëüâiâ. íàö. óí-ò iì. Iâàíà Ôðàíêà, Ëüâiâ Îäåðæàíî 
 22.08.05 
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ÓÄÊ 517.947  
 
Л. С. Баб’як-Білецька, О. Л. Горбачук  
 
ОДНА БАГАТОТОЧКОВА ЗАДАЧА ДЛЯ НЕОДНОРІДНОГО 
ЕВОЛЮЦІЙНОГО РІВНЯННЯ ПЕРШОГО ПОРЯДКУ 
У БАНАХОВОМУ ПРОСТОРІ  
 

Ðîçãëÿäàºòüñÿ íåîäíîð³äíå åâîëþö³éíå ð³âíÿííÿ 
( )

( ) ( )
dy t

Ay t f t
dt

= + , äå ë³í³é-

íèé îïåðàòîð A  º ãåíåðàòîðîì ï³âãðóïè êëàñó 0C  ó áàíàõîâîìó ïðîñòîð³. 

Âñòàíîâëåíî íåîáõ³äí³ òà äîñòàòí³ óìîâè äëÿ ³ñíóâàííÿ ³ ºäèíîñò³ ðîçâ’ÿçêó 
n -òî÷êîâî¿ çàäà÷³.  

 
МНОГОТОЧЕЧНАЯ ЗАДАЧА ДЛЯ НЕОДНОРОДНОГО УРАВНЕНИЯ ПЕРВОГО 
ПОРЯДКА В БАНАХОВОМ ПРОСТРАНСТВЕ  
 

Ðàññìàòðèâàåòñÿ íåîäíîðîäíîå ýâîëþöèîííîå óðàâíåíèå 
( )

( ) ( )
dy t

Ay t f t
dt

= + , ãäå 

ëèíåéíûé îïåðàòîð A  ÿâëÿåòñÿ ãåíåðàòîðîì ïîëóãðóïïû êëàññà 0C  â áàíàõîâîì 

ïðîñòðàíñòâå. Óñòàíàâëèâàþòñÿ íåîáõîäèìûå è äîñòàòî÷íûå óñëîâèÿ äëÿ 
ñóùåñòâîâàíèÿ è åäèíñòâåííîñòè ðåøåíèÿ n -òî÷å÷íîé çàäà÷è.  
 
SOME MANY-POINT PROBLEM FOR AN INHOMOGENEOUS EVOLUTIONARY 
EQUATION OF FIRST-ORDER IN BANACH SPACE  
 

The inhomogeneous evolutionary equation 
( )

( ) ( )
dy t

Ay t f t
dt

= + , where the linear 

operator A  is an infinitesimal generator of a 0C  semigroup in a Banach space, is 

considered. A necessary and sufficient condition for the existence and uniqueness of a 
solution for many-point problem is established.  
 
Äðîãîá. ïåä. óí-ò ³ì. ²âàíà Ôðàíêà, Äðîãîáè÷,  Îäåðæàíî  
Ëüâ³â. íàö. óí-ò ³ì. ²âàíà Ôðàíêà, Ëüâ³â 23.09.05  
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ÓÄÊ 519.21  
 
Т. Д. Боднар  
 
СТАТИСТИЧНІ ВЛАСТИВОСТІ ДВОВИМІРНОГО 
ОПТИМАЛЬНОГО ПОРТФЕЛЯ  
 

Äîñë³äæåíî ïîâåä³íêó îö³íîê îïòèìàëüíèõ âàã äëÿ çàäàíîãî ñòàíó çîâí³ø-
íüîãî ñåðåäîâèùà ó âèïàäêó âèá³ðêè çà ïðèïóùåííÿ, ùî ìàòðèöÿ ïîâåðíåíü 
ö³ííèõ ïàïåð³â ìàº ìàòðè÷íèé åë³ïòè÷íèé ðîçïîä³ë; îòðèìàíî ôîðìóëó äëÿ 
âèùèõ ìîìåíò³â ó âèïàäêó äâîâèì³ðíîãî ïîðòôåëÿ.  

 
СТАТИСТИЧЕСКИЕ СВОЙСТВА ДВУХМЕРНОГО 
ОПТИМАЛЬНОГО ПОРТФЕЛЯ  
 
Èññëåäîâàíî ïîâåäåíèå îöåíîê îïòèìàëüíûõ âåñîâ çàäàííîãî ñîñòîÿíèÿ âíåøíåé 
ñðåäû â ñëó÷àå âûáîðêè â ïðåäïîëîæåíèè, ÷òî ìàòðèöà âîçâðàùåíèé öåííûõ 
áóìàã èìååò ìàòðè÷íîå ýëëèïòè÷åñêîå ðàñïðåäåëåíèå; ïîëó÷åíà ôîðìóëà äëÿ 
âûñøèõ ìîìåíòîâ â ñëó÷àå äâóõìåðíîãî ïîðòôåëÿ.  
 
STATISTICAL PROPERTIES OF A TWO DIMENSIONAL 
OPTIMAL PORTFOLIO  
 
We study the estimator for the optimal portfolio weights in a given state of the external 
environment assuming asset returns to be matrix elliptically contoured distributed. 
Higher moments of the estimator are obtained in case of a two dimensional portfolio.  
 
Ëüâ³â. íàö. óí-ò ³ì. ²âàíà Ôðàíêà, Ëüâ³â Îäåðæàíî 
 27.12.05 
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ÓÄÊ 517.98  
 
М. І. Дмитришин  
 
ОЗНАКИ ПОВНОТИ МНОЖИНИ КОРЕНЕВИХ ВЕКТОРІВ 
РЕГУЛЯРНИХ ЕЛІПТИЧНИХ ОПЕРАТОРІВ  
 

Íàâåäåíî îçíàêè ïîâíîòè ìíîæèíè êîðåíåâèõ âåêòîð³â ðåãóëÿðíèõ 
åë³ïòè÷íèõ îïåðàòîð³â ó ïðîñòîðàõ pL (1 )p< < ∞ .  Ïðè öüîìó âèêîðèñòàíî 

â³äîì³ îçíàêè ïîâíîòè êîðåíåâèõ âåêòîð³â êîìïàêòíèõ îïåðàòîð³â ó 
ã³ëüáåðòîâîìó ïðîñòîð³ òà ðîçãëÿíóòî ñïåö³àëüíó øêàëó íîðìîâàíèõ 
ïðîñòîð³â ö³ëèõ âåêòîð³â åêñïîíåíö³àëüíîãî òèïó çàìêíåíîãî îïåðàòîðà â 
áàíàõîâîìó ïðîñòîð³.  

 
ПРИЗНАКИ ПОЛНОТЫ МНОЖЕСТВА КОРНЕВЫХ ВЕКТОРОВ 
РЕГУЛЯРНЫХ ЭЛЛИПТИЧЕСКИХ ОПЕРАТОРОВ  
 
Ïðèâåäåíû ïðèçíàêè ïîëíîòû ìíîæåñòâà êîðíåâûõ âåêòîðîâ ðåãóëÿðíûõ ýëëèï-
òè÷åñêèõ îïåðàòîðîâ â ïðîñòðàíñòâàõ pL (1 )p< < ∞ .  Ïðè ýòîì èñïîëüçîâàíû 

èçâåñòíûå ïðèçíàêè ïîëíîòû êîðíåâûõ âåêòîðîâ êîìïàêòíûõ îïåðàòîðîâ â 
ãèëüáåðòîâîì ïðîñòðàíñòâå è ðàññìîòðåíà ñïåöèàëüíàÿ øêàëà íîðìèðîâàííûõ 
ïðîñòðàíñòâ öåëûõ âåêòîðîâ ýêñïîíåíöèàëüíîãî òèïà çàìêíóòîãî îïåðàòîðà â 
áàíàõîâîì ïðîñòðàíñòâå.  
 
THE COMPLETENESS CRITERIONS OF ROOT VECTORS 
OF REGULAR ELLIPTIC OPERATORS  
 
The completeness criterions of root vectors of regular elliptic operators in spaces of 

pL (1 )p< < ∞  are given. For this purpose we use the known completeness criterions of 

root vectors of compact operators in Hilbert space and consider one special scale of 
normed spaces of exponential type vectors of closed operator in Banach space.  
 
Ïðèêàðï. íàö. óí-ò ³ì. Â.Ñòåôàíèêà,  Îäåðæàíî  
²âàíî-Ôðàíê³âñüê  03.04.06  
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ÓÄÊ 517.524  
 
А. В. Загороднюк, З. Г. Новосад  
 
ГІПЕРЦИКЛІЧНІ ОПЕРАТОРИ КОМПОЗИЦІЇ  
НА ПРОСТОРАХ АНАЛІТИЧНИХ ФУНКЦІЙ  
 

Ïîáóäîâàíî ïðèêëàä ã³ïåðöèêë³÷íîãî îïåðàòîðà êîìïîçèö³¿ â ïðîñòîð³ ö³ëèõ 

àíàë³òè÷íèõ ôóíêö³é íà nC ,  ÿêèé íå êîìóòóº ç îïåðàòîðîì çñóâó.  
 
ГИПЕРЦИКЛИЧЕСКИЕ ОПЕРАТОРЫ КОМПОЗИЦИИ НА  
ПРОСТРАНСТВАХ АНАЛИТИЧЕСКИХ ФУНКЦИЙ  
 
Ïîñòðîåí ïðèìåð ãèïåðöèêëè÷åñêîãî îïåðàòîðà êîìïîçèöèè â ïðîñòðàíñòâå 

öåëûõ àíàëèòè÷åñêèõ ôóíêöèé íà nC ,  êîòîðûé íå êîììóòèðóåò ñ îïåðàòîðîì 
ñäâèãà.  
 
HYPERCYCLIC OPERATORS OF COMPOSITION ON SPACES 
OF ANALYTIC FUNCTIONS  
 
We construct an example of hypercyclic composition operator on the space of entire 

functions on nC  which does not commute with the translation operator.  
 
²í-ò ïðèêë. ïðîáëåì ìåõàí³êè ³ ìàòåìàòèêè Îäåðæàíî 
³ì. ß. Ñ. Ï³äñòðèãà÷à ÍÀÍ Óêðà¿íè, Ëüâ³â 23.09.05 
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ÓÄÊ 517.524 
 
І. В. Чернега 
 
ОПЕРАТОР ЗСУВУ У ПРОСТОРІ СИМЕТРИЧНИХ 
АНАЛІТИЧНИХ ФУНКЦІЙ НА 1  
 

Äîñë³äæóþòüñÿ ñèìåòðè÷í³ ïîë³íîìè íà ïðîñòîð³ 1 . Ç âèêîðèñòàííÿì 

îïåðàòîðà ñèìåòðè÷íîãî çñóâó âñòàíîâëåíî àíàëîãè ôîðìóëè Ìàðò³íà òà 
ïîëÿðèçàö³éíî¿ ôîðìóëè äëÿ ñèìåòðè÷íèõ ïîë³íîì³â ³ îïèñàíî äåÿê³ 
äèôåðåíö³þâàííÿ íà àëãåáð³ ñèìåòðè÷íèõ ïîë³íîì³â. Îòðèìàíî çàñòîñóâàííÿ 
äî ñèìåòðè÷íèõ àíàë³òè÷íèõ ôóíêö³é.  

 
ОПЕРАТОР СДВИГА В ПРОСТРАНСТВЕ СИММЕТРИЧЕСКИХ 
АНАЛИТИЧЕСКИХ ФУНКЦИЙ НА 1  
 
Â ðàáîòå èññëåäóþòñÿ ñèììåòðè÷åñêèå ïîëèíîìû íà ïðîñòðàíñòâå 1 . Èñïîëü-

çóÿ îïåðàòîð ñèììåòðè÷åñêîãî ñäâèãà, óñòàíîâëåíû àíàëîãè ôîðìóëû Ìàðòèíà è 
ïîëÿðèçàöèîííîé ôîðìóëû äëÿ ñèììåòðè÷åñêèõ ïîëèíîìîâ è îïèñàíû íåêîòîðûå 
äèôôåðåíöèðîâàíèÿ íà àëãåáðå ñèììåòðè÷åñêèõ ïîëèíîìîâ. Ïîëó÷åíû ïðèìåíåíèÿ 
ê ñèììåòðè÷åñêèì àíàëèòè÷åñêèì ôóíêöèÿì. 
 
A TRANSLATION OPERATOR IN THE SPACE OF SYMMETRIC 
ANALYTIC FUNCTIONS ON 1   
 
We investigate symmetric polynomials on 1 . Using on operator of symmetric trans-

lation, we establish some analogues of the Martin formula and the polarization formula 
for symmetric polynomials and describe some derivatives in the algebra of symmetric 
polynomials. Some applications to symmetric analytic functions are indicated.  
 
²í-ò ïðèêë. ïðîáëåì ìåõàí³êè ³ ìàòåìàòèêè Îäåðæàíî 
³ì. ß. Ñ. Ï³äñòðèãà÷à ÍÀÍ Óêðà¿íè, Ëüâ³â 23.09.05 
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ÓÄÊ 512.933  
 
І. І. Кирчей  
 
ВИЗНАЧНИКОВЕ ЗОБРАЖЕННЯ ОБЕРНЕНОЇ МАТРИЦІ ДРАЗІНА  
 

Ç âèêîðèñòàííÿì ãðàíè÷íîãî çîáðàæåííÿ îáåðíåíî¿ ìàòðèö³ Äðàç³íà îäåðæà-
íî ¿¿ âèçíà÷íèêîâå çîáðàæåííÿ. Íà îñíîâ³ öüîãî çîáðàæåííÿ ðîçâ’ÿçîê ñèñòåìè 
óçàãàëüíåíèõ íîðìàëüíèõ ð³âíÿíü àíàë³òè÷íî çîáðàæåíî ÷åðåç àíàëîã ïðàâèëà 
Êðàìåðà.  

 
ОПРЕДЕЛИТЕЛЬНОЕ ПРЕДСТАВЛЕНИЕ ОБРАТНОЙ МАТРИЦЫ ДРАЗИНА  
 
Ïîëó÷åíî îïðåäåëèòåëüíîå ïðåäñòàâëåíèå îáðàòíîé ìàòðèöû Äðàçèíà ñ èñïîëü-
çîâàíèåì å¸ ïðåäåëüíîãî ïðåäñòàâëåíèÿ. Ïðèìåíÿÿ ïîëó÷åííîå îïðåäåëèòåëüíîå 
ïðåäñòàâëåíèå ìàòðèöû Äðàçèíà, ðåøåíèå ñèñòåìû îáîáùåííûõ íîðìàëüíûõ 
óðàâíåíèé àíàëèòè÷åñêè ïðåäñòàâëÿåòñÿ êàê àíàëîã ïðàâèëà Êðàìåðà.  
 
DETERMINANTAL REPRESENTATION OF THE DRAZIN INVERSE  
 
Determinantal representation of the Drazin inverse is obtained by using its limit 
representation. By applying this determinantal representation of the Drazin inverse, the 
solution of system of the generalized normal equations is represented by an analogue of 
Cramer’s rule.  
 
²í-ò ïðèêë. ïðîáëåì ìåõàí³êè ³ ìàòåìàòèêè Îäåðæàíî 
³ì. ß. Ñ. Ï³äñòðèãà÷à ÍÀÍ Óêðà¿íè, Ëüâ³â 21.10.05 
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ÓÄÊ 517.95  
 
A. О. Лопушанський  
 
ЧИСЛЕННЯ В КОНУСІ СЕКТОРІАЛЬНИХ ОПЕРАТОРІВ З ВІД’ЄМНИМ 
ТИПОМ І АНАЛІТИЧНІ ПІВГРУПИ  
 

Îïèñàíî ôóíêö³îíàëüíå ÷èñëåííÿ ñåêòîð³àëüíèõ îïåðàòîð³â ç â³ä’ºìíèì 
òèïîì â àëãåáð³ Ôðåøå àíàë³òè÷íèõ ôóíêö³é ó ô³êñîâàíîìó ñåêòîð³ 
êîìïëåêñíî¿ ïëîùèíè. Âêàçàíî çàñòîñóâàííÿ äî òåîð³¿ àíàë³òè÷íèõ ï³âãðóï.  
 

ИСЧИСЛЕНИЕ В КОНУСЕ СЕКТОРИАЛЬНЫХ ОПЕРАТОРОВ С 
ОТРИЦАТЕЛЬНЫМ ТИПОМ И АНАЛИТИЧЕСКИЕ ПОЛУГРУППЫ  
 
Îïèñàíî ôóíêöèîíàëüíîå èñ÷èñëåíèå ñåêòîðèàëüíèõ îïåðàòîðîâ ñ îòðèöàòåëü-
íûì òèïîì â àëãåáðå Ôðåøå àíàëèòè÷åñêèõ ôóíêöèé â ôèêñèðîâàííîì ñåêòîðå 
êîìïëåêñíîé ïëîñêîñòè. Ïîêàçàíî ïðèìåíåíèå ê òåîðèè àíàëèòè÷åñêèõ ïîëó-
ãðóïï.  
 
CALCULUS IN CONE OF NEGATIVE TYPE SECTORIAL OPERATORS 
AND ANALYTICAL SEMIGROUPS  
 
The functional calculation of sectorial operators with negative type in algebra of 
analytical functions in the fixed sector of a complex plane is described. Application to 
the theory of analytical groups is shown.  
 
²í-ò ïðèêë. ïðîáëåì ìåõàí³êè ³ ìàòåìàòèêè Îäåðæàíî 
³ì. ß. Ñ. Ï³äñòðèãà÷à ÍÀÍ Óêðà¿íè, Ëüâ³â 03.04.06 
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ÓÄÊ 517.5  
 
І. Е. Чижиков  
 
УЗАГАЛЬНЕННЯ ОДНІЄЇ ТЕОРЕМИ ГАРДІ–ЛІТТЛВУДА  
 

Äëÿ àíàë³òè÷íèõ ³ ãàðìîí³÷íèõ ôóíêö³é, ïðåäñòàâëåíèõ óçàãàëüíåíèì 
³íòåãðàëîì Ïóàññîíà – Ñò³ëüòüºñà, îïèñàíî çðîñòàííÿ pL -íîðì ó òåðì³íàõ 

ì³ðè Ñò³ëüòüºñà.  
 
ОБОБЩЕНИЕ ОДНОЙ ТЕОРЕМЫ ХАРДИ–ЛИТТЛВУДА  
 
Äëÿ àíàëèòè÷åñêèõ è ãàðìîíè÷åñêèõ ôóíêöèé, ïðåäñòàâëåííûõ îáîáùåííûì 
èíòåãðàëîì Ïóàññîíà – Ñòèëüòüåñà, îïèñàí ðîñò pL -íîðì â òåðìèíàõ ìåðû 

Ñòèëüòüåñà.  
 
GENERALIZATION OF THE HARDY–LITTLEWOOD THEOREM  
 
For analytic and harmonic functions represented by the generalized Poisson – Stiltjes 
integral a growth of the pL -norms in the Stiltjes measure terms are described.  

 
Ëüâ³â. íàö. óí-ò ³ì. ²âàíà Ôðàíêà, Ëüâ³â  Îäåðæàíî  
 25.01.06  
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ÓÄÊ 517.925.4  
 
З. М. Шеремета  
 
ВЛАСТИВОСТІ ПОХІДНИХ ЦІЛОГО РОЗВ’ЯЗКУ ОДНОГО 
ДИФЕРЕНЦІАЛЬНОГО РІВНЯННЯ  
 

Äîñë³äæåíî áëèçüê³ñòü äî îïóêëîñò³ òà îáìåæåí³ñòü l -³íäåêñó ïîñë³äîâíèõ 

ïîõ³äíèõ ö³ëîãî ðîçâ’ÿçêó 
2

( ) n
n

n

f z b z f z
∞

=

= − /γ + + ∑  äèôåðåíö³àëüíîãî ð³âíÿííÿ 

0zw w w′′ ′+ β + γ = .   
 
СВОЙСТВА ПРОИЗВОДНЫХ ЦЕЛОГО РЕШЕНИЯ ОДНОГО ДИФФЕРЕНЦИАЛЬНОГО 
УРАВНЕНИЯ  
 
Èññëåäîâàíû áëèçîñòü ê âûïóêëîñòè è îãðàíè÷åííîñòü l -èíäåêñà 

ïîñëåäîâàòåëüíûõ ïðîèçâîäíûõ öåëîãî ðåøåíèÿ 
2

( ) n
n

n

f z b z f z
∞

=

= − /γ + + ∑  

äèôôåðåíöèàëüíîãî óðàâíåíèÿ 0zw w w′′ ′+ β + γ = .   
 
PROPERTIES OF THE DERIVATIVES OF AN ENTIRE SOLUTION OF A DIFFERENTIAL EQUATION  
 
Close-to-convexity and l -index boundedness of the succesive derivatives of the entire 

solution 
2

( ) n
n

n

f z b z f z
∞

=

= − /γ + + ∑  of the differential equation 0zw w w′′ ′+ β + γ =  are 

investigated.  
 
²í-ò ïðèêë. ïðîáëåì ìåõàí³êè ³ ìàòåìàòèêè Îäåðæàíî 
³ì. ß. Ñ. Ï³äñòðèãà÷à ÍÀÍ Óêðà¿íè, Ëüâ³â 23.09.05 
 



15 

ISSN 0130–9420. Ìàò. ìåòîäè òà ô³ç.-ìåõ. ïîëÿ. 2006. – 49, ¹ 2. – Ñ. 86-89. – 
Á³áë³îãð.: 2 íàçâ. – Óêð. 
 
ÓÄÊ 519.6 
 
Б. М. Подлевський  
 
ЧИСЕЛЬНИЙ АЛГОРИТМ РОЗВ’ЯЗУВАННЯ ЛІНІЙНИХ 
БАГАТОПАРАМЕТРИЧНИХ ЗАДАЧ НА ВЛАСНІ ЗНАЧЕННЯ  
 

Áàãàòîïàðàìåòðè÷í³é ñïåêòðàëüí³é çàäà÷³ ó ñê³í÷åííîâèì³ðíîìó ä³éñíîìó 
ã³ëüáåðòîâîìó ïðîñòîð³ ñòàâèòüñÿ ó â³äïîâ³äí³ñòü âàð³àö³éíà çàäà÷à íà 
ì³í³ìóì äåÿêîãî ôóíêö³îíàëà. Äîâåäåíî åêâ³âàëåíòí³ñòü ñïåêòðàëüíî¿ òà 
âàð³àö³éíî¿ çàäà÷. Íà áàç³ ãðàä³ºíòíî¿ ïðîöåäóðè çàïðîïîíîâàíî ÷èñåëüíèé 
àëãîðèòì çíàõîäæåííÿ ¿¿ âëàñíèõ çíà÷åíü ³ âëàñíèõ âåêòîð³â. 

 
ЧИСЛЕННЫЙ АЛГОРИТМ РЕШЕНИЯ ЛИНЕЙНЫХ МНОГОПАРАМЕТРИЧЕСКИХ 
ЗАДАЧ НА СОБСТВЕННЫЕ ЗНАЧЕНИЯ 
 
Ìíîãîïàðàìåòðè÷åñêîé ñïåêòðàëüíîé çàäà÷å â êîíå÷íîìåðíîì äåéñòâèòåëüíîì 
ãèëüáåðòîâîì ïðîñòðàíñòâå ñòàâèòñÿ â ñîîòâåòñòâèå âàðèàöèîííàÿ çàäà÷à íà 
ìèíèìóì íåêîòîðîãî ôóíêöèîíàëà. Äîêàçàíà ýêâèâàëåíòíîñòü ñïåêòðàëüíîé è 
âàðèàöèîííîé çàäà÷. Íà áàçå ãðàäèåíòíîé ïðîöåäóðû ïðåäëîæåí ÷èñëåííûé 
àëãîðèòì íàõîæäåíèÿ åå ñîáñòâåííûõ çíà÷åíèé è ñîáñòâåííûõ âåêòîðîâ. 
 
NUMERICAL ALGORITHM OF THE SOLUTION OF LINEAR 
MULTIPARAMETER EIGENVALUE PROBLEMS 
 
In the finite-dimensional real Hilbert space of the multiparameter spectral problem is 
put in the correspondence the variational problem on a minimum of some functional. 
The equivalence of spectral and variational problems is proved. On the basis of gradient 
procedure the numerical algorithm of the determination of its eigenvalues and 
eigenvectors is offered.  
 
²í-ò ïðèêë. ïðîáëåì ìåõàí³êè ³ ìàòåìàòèêè Îäåðæàíî 
³ì. ß. Ñ. Ï³äñòðèãà÷à ÍÀÍ Óêðà¿íè, Ëüâ³â 15.10.04 
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ÓÄÊ 518:517.948  
 
С. М. Шахно, О. М. Макух  
 
ПРО ІТЕРАЦІЙНІ МЕТОДИ В УМОВАХ НЕПЕРЕРВНОСТІ 
ЗА ГЕЛЬДЕРОМ ПОДІЛЕНИХ РІЗНИЦЬ ДРУГОГО ПОРЯДКУ  
 

Ïðîâåäåíî äîñë³äæåííÿ äâîõ ³òåðàö³éíèõ ìåòîä³â íüþòîí³âñüêîãî òèïó, ÿê³ 
âèêîðèñòîâóþòü àïðîêñèìàö³þ ïîõ³äíî¿ Ôðåøå â³ä íåë³í³éíîãî îïåðàòîðà 
ïîä³ëåíèìè ð³çíèöÿìè àáî ¿õ ë³í³éíîþ êîìá³íàö³ºþ. Ïðè öüîìó âèâ÷åíî ëî-
êàëüíó òà íàï³âëîêàëüíó çá³æí³ñòü ìåòîä³â â óìîâàõ íåïåðåðâíîñò³ çà Ãåëü-
äåðîì ïîä³ëåíèõ ð³çíèöü äðóãîãî ïîðÿäêó. Âñòàíîâëåíî çàëåæí³ñòü ïîðÿäêó 
çá³æíîñò³ ìåòîä³â â³ä êîíñòàíòè Ãåëüäåðà. Íàâåäåíî ÷èñëîâèé ïðèêëàä.  

 
ОБ ИТЕРАЦИОННЫХ МЕТОДАХ В УСЛОВИЯХ НЕПРЕРЫВНОСТИ ПО ГЁЛЬДЕРУ 
РАЗДЕЛЕННЫХ РАЗНОСТЕЙ ВТОРОГО ПОРЯДКА  
 
Èññëåäîâàíû äâà èòåðàöèîííûå ìåòîäà íüþòîíîâñêîãî òèïà, èñïîëüçóþùèå àï-
ïðîêñèìàöèþ ïðîèçâîäíîé Ôðåøå îïåðàòîðà íåëèíåéíîãî óðàâíåíèÿ ðàçäåëåííûìè 
ðàçíîñòÿìè èëè èõ ëèíåéíîé êîìáèíàöèåé. Ïðè ýòîì èçó÷åíû ëîêàëüíàÿ è ïîëó-
ëîêàëüíàÿ ñõîäèìîñòü ìåòîäîâ â óñëîâèÿõ íåïðåðûâíîñòè ïî Ã¸ëüäåðó ðàçäåëåí-
íûõ ðàçíîñòåé âòîðîãî ïîðÿäêà. Ïîêàçàíà çàâèñèìîñòü ïîðÿäêà ñõîäèìîñòè 
ìåòîäîâ îò êîíñòàíòû Ã¸ëüäåðà. Ïðèâåäåí ÷èñëåííûé ïðèìåð.  
 
ABOUT ITERATIVE METHODS IN CONDITIONS OF HÖLDER CONTINUITY 
OF THE DIVIDED DIFFERENCES OF THE SECOND ORDER  
 
Two iterative methods of the Newton type using approximation by the Frechet 
derivative of operator of the nonlinear equation by divided differences or their linear 
combination are investigated. At the same time local and semilocal convergences of 
methods in conditions of Hölder continuity of the divided differences of the second 
order are studied. The dependence convergence order of methods from a Hölder constant 
is shown. The numerical example is given.  
 
Ëüâ³â. íàö. óí-ò ³ì. ²âàíà Ôðàíêà, Ëüâ³â Îäåðæàíî  
 27.01.05  
 



17 

ISSN 0130–9420. Ìàò. ìåòîäè òà ô³ç.-ìåõ. ïîëÿ. 2006. – 49, ¹ 2. – Ñ. 99-107. – 
Á³áë³îãð.: 9 íàçâ. – Óêð. 
 
ÓÄÊ 517.95  
 
О. М. Бугрій, О. Т. Панат  
 
ДЕЯКІ ВЛАСТИВОСТІ РОЗВ’ЯЗКІВ ПАРАБОЛІЧНИХ ВАРІАЦІЙНИХ 
НЕРІВНОСТЕЙ ЗІ ЗМІННИМ СТЕПЕНЕМ НЕЛІНІЙНОСТІ  
 

Ó îáìåæåí³é îáëàñò³ ðîçãëÿíóòî íåë³í³éíó ïàðàáîë³÷íó âàð³àö³éíó íåð³â-
í³ñòü, â ÿê³é ñòåï³íü íåë³í³éíîñò³ îäíîãî ç äîäàíê³â º ôóíêö³ºþ ïðîñòîðîâèõ 
çì³ííèõ. Âñòàíîâëåíî óìîâè ³ñíóâàííÿ, ºäèíîñò³ òà ñòàá³ë³çàö³¿ ðîçâ’ÿçêó 
ö³º¿ íåð³âíîñò³.  

 
НЕКОТОРЫЕ СВОЙСТВА РЕШЕНИЙ ПАРАБОЛИЧЕСКИХ ВАРИАЦИОННЫХ 
НЕРАВЕНСТВ С ПЕРЕМЕННОЙ СТЕПЕНЬЮ НЕЛИНЕЙНОСТИ  
 
Â îãðàíè÷åííîé îáëàñòè ðàññìîòðåíî íåëèíåéíîå ïàðàáîëè÷åñêîå âàðèàöèîííîå 
íåðàâåíñòâî. Ñòåïåíü íåëèíåéíîñòè îäíîãî êîýôôèöèåíòà íåðàâåíñòâà ÿâëÿåòñÿ 
ôóíêöèåé îò ïðîñòðàíñòâåííûõ ïåðåìåííûõ. Ïîëó÷åíû óñëîâèÿ ñóùåñòâîâàíèÿ, 
åäèíñòâåííîñòè è ñòàáèëèçàöèè ðåøåíèÿ ýòîãî íåðàâåíñòâà.  
 
SOME PROPERTIES OF THE SOLUTIONS OF A PARABOLIC VARIATIONAL 
INEQUALITIES WITH VARIABLE EXPONENT OF NONLINEARITY  
 
We consider a nonlinear parabolic variational inequality with variable exponent of 
nonlinearity. Existence, uniqueness and stabilizations properties of the solutions this 
problem are investigate.  
 
Ëüâ³â. íàö. óí-ò ³ì. ²âàíà Ôðàíêà, Ëüâ³â Îäåðæàíî  
 06.07.05  



18 

ISSN 0130–9420. Ìàò. ìåòîäè òà ô³ç.-ìåõ. ïîëÿ. 2006. – 49, ¹ 2. – Ñ. 108-116. – 
Á³áë³îãð.: 12 íàçâ. – Óêð. 
 
ÓÄÊ 517.95  
 
І. М. Медвідь  
 
ЕЛІПТИЧНА ВАРІАЦІЙНА НЕРІВНІСТЬ 
В НЕОБМЕЖЕНИХ ОБЛАСТЯХ  
 

Äîâåäåíî ³ñíóâàííÿ ³ ºäèí³ñòü ðîçâ’ÿçêó íåë³í³éíî¿ åë³ïòè÷íî¿ âàð³àö³éíî¿ 
íåð³âíîñò³ â íåîáìåæåí³é îáëàñò³ áåç óìîâ íà íåñê³í÷åííîñò³. Çîêðåìà, 
âèõ³äí³ äàí³ ìîæóòü íåîáìåæåíî çðîñòàòè íà íåñê³í÷åííîñò³, à òàêîæ 
ðîçâ’ÿçîê íåð³âíîñò³ º ºäèíèì áåç âèìîã äî éîãî ïîâåä³íêè íà íåñê³í÷åííîñò³.  

 
ЭЛЛИПТИЧЕСКОЕ ВАРИАЦИОННОЕ НЕРАВЕНСТВО 
В НЕОГРАНИЧЕННЫХ ОБЛАСТЯХ  
 
Äîêàçàíî ñóùåñòâîâàíèå è åäèíñòâåííîñòü ðåøåíèÿ íåëèíåéíîãî ýëëèïòè÷åñêîãî 
âàðèàöèîííîãî íåðàâåíñòâà â íåîãðàíè÷åííîé îáëàñòè áåç óñëîâèé íà áåñêîíå÷íîñ-
òè. Â ÷àñòíîñòè, èñõîäíûå äàííûå ìîãóò íåîãðàíè÷åííî âîçðàñòàòü, à òàêæå 
ðåøåíèå åäèíñòâåííî áåç òðåáîâàíèé ê åãî ïîâåäåíèþ íà áåñêîíå÷íîñòè.  
 
ELLIPTIC VARIATIONAL INEQUALITY 
IN UNBOUNDED DOMAINS  
 
It is proved the existence and uniqueness of a solution for some nonlinear elliptic 
variational inequality in an unbounded domain without conditions at the infinity. In 
particular, the growth of the data at the infinity need not to be limited and a solution 
of the inequality is unique without any restriction of its behavior at the infinity.  
 
Ëüâ³â. íàö. óí-ò ³ì. ²âàíà Ôðàíêà, Ëüâ³â Îäåðæàíî  
 23.09.05  
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D. V. Portnyagin  
 
BOUNDEDNESS OF WEAK SOLUTIONS OF NONDIAGONAL 
SINGULAR PARABOLIC SYSTEM EQUATIONS  
 

The boundedness of weak solutions of a nondiagonal parabolic system of singular 
quasilinear differential equations with matrix of coefficients, satisfying to special 
structure conditions, is studied. Thus, the technique, basing on estimating the 
linear combinations of unknowns, is employed.  

 
ОБМЕЖЕНІСТЬ СЛАБКИХ РОЗВ’ЯЗКІВ НЕДІАГОНАЛЬНОЇ 
СИНГУЛЯРНОЇ ПАРАБОЛІЧНОЇ СИСТЕМИ РІВНЯНЬ  
 
Âèâ÷àºòüñÿ îáìåæåí³ñòü ñëàáêèõ ðîçâ’ÿçê³â äëÿ íåä³àãîíàëüíî¿ ïàðàáîë³÷íî¿ ñèñ-
òåìè ñèíãóëÿðíèõ êâàç³ë³í³éíèõ äèôåðåíö³àëüíèõ ð³âíÿíü ç ìàòðèöåþ êîåô³ö³ºí-
ò³â, ùî çàäîâîëüíÿº ñïåö³àëüí³ ñòðóêòóðí³ óìîâè. Äëÿ öüîãî çàñòîñîâóºòüñÿ òåõ-
í³êà, ùî áàçóºòüñÿ íà îö³íö³ ë³í³éíèõ êîìá³íàö³é íåâ³äîìèõ.  
 
ОГРАНИЧЕННОСТЬ СЛАБЫХ РЕШЕНИЙ НЕДИАГОНАЛЬНОЙ 
СИНГУЛЯРНОЙ ПАРАБОЛИЧЕСКОЙ СИСТЕМЫ УРАВНЕНИЙ  
 
Èçó÷àåòñÿ îãðàíè÷åííîñòü ñëàáûõ ðåøåíèé íåäèàãîíàëüíîé ïàðàáîëè÷åñêîé 
ñèñòåìû ñèíãóëÿðíûõ êâàçèëèíåéíûõ äèôôåðåíöèàëüíûõ óðàâíåíèé ñ ìàòðèöåé 
êîýôôèöèåíòîâ, óäîâëåòâîðÿþùåé ñïåöèàëüíûì ñòðóêòóðíûì óñëîâèÿì. Äëÿ 
ýòîãî ïðèìåíÿåòñÿ ìåòîä, îñíîâûâàþùèéñÿ íà îöåíêå ëèíåéíûõ êîìáèíàöèé 
íåèçâåñòíûõ.  
 
Inst. for Condensed Matter Physics  Received  
of the NASU, Lviv  20.03.06  
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П. Я. Пукач  
 
ВАГОВІ КЛАСИ КОРЕКТНОСТІ РОЗВ’ЯЗКУ ЗМІШАНОЇ ЗАДАЧІ В 
НЕОБМЕЖЕНІЙ ОБЛАСТІ ДЛЯ НЕЛІНІЙНОЇ ГІПЕРБОЛІЧНОЇ СИСТЕМИ  
 

Äîñë³äæåíî ïåðøó çì³øàíó çàäà÷ó äëÿ ñëàáêî íåë³í³éíî¿ ã³ïåðáîë³÷íî¿ 
ñèñòåìè äðóãîãî ïîðÿäêó â íåîáìåæåí³é çà ïðîñòîðîâèìè çì³ííèìè îáëàñò³. 
Ðîçãëÿíóòà ñèñòåìà óçàãàëüíþº ñèñòåìó íåë³í³éíèõ õâèëüîâèõ ð³âíÿíü 

âèãëÿäó 2 ( )p
tt t tu u u u f x t−− ∆ + | | = , ,  2p > ,  ùî âèâ÷àºòüñÿ â òåîð³¿ ïðóæíîñ-

ò³. Îòðèìàíî óìîâè ³ñíóâàííÿ òà ºäèíîñò³ óçàãàëüíåíîãî ðîçâ’ÿçêó. Âêàçàí³ 
êëàñè êîðåêòíîñò³ ðîçâ’ÿçêó º âàãîâèìè ñîáîëåâñüêèìè ïðîñòîðàìè ôóíêö³é ç 
ÿê³ñíîþ ïîâåä³íêîþ íà íåñê³í÷åííîñò³.  

 
ВЕСОВЫЕ КЛАССЫ КОРРЕКТНОСТИ РЕШЕНИЯ СМЕШАННОЙ ЗАДАЧИ В 
НЕОГРАНИЧЕННОЙ ОБЛАСТИ ДЛЯ НЕЛИНЕЙНОЙ ГИПЕРБОЛИЧЕСКОЙ СИСТЕМЫ  
 
Ðàáîòà ïîñâÿùåíà èññëåäîâàíèþ ïåðâîé ñìåøàííîé çàäà÷è äëÿ ñëàáî íåëèíåéíîé 
ãèïåðáîëè÷åñêîé ñèñòåìû âòîðîãî ïîðÿäêà â íåîãðàíè÷åííîé ïî ïðîñòðàíñòâåí-
íûì ïåðåìåííûì îáëàñòè. Ðàññìîòðèâàåìàÿ ñèñòåìà îáîáùàåò ñèñòåìó íåëè-

íåéíûõ âîëíîâûõ óðàâíåíèé 2 ( )p
tt t tu u u u f x t−− ∆ + | | = , ,  2p > ,  èçó÷àåìóþ â òåî-

ðèè óïðóãîñòè. Ïîëó÷åíû óñëîâèÿ ñóùåñòâîâàíèÿ è åäèíñòâåííîñòè îáîáùåííîãî 
ðåøåíèÿ. Êëàññû ñóùåñòâîâàíèÿ è åäèíñòâåííîñòè ÿâëÿþòñÿ âåñîâûìè ñîáîëåâ-
ñêèìè ïðîñòðàíñòâàìè ôóíêöèé ñ êâàëèôèöèðîâàííûì ïîâåäåíèåì íà áåñêîíå÷-
íîñòè.  
 
THE WEIGHT CORRECTNESS CLASSES OF SOLUTION OF MIXED PROBLEM IN AN 
UNBOUNDED DOMAIN FOR NONLINEAR HYPERBOLIC SYSTEM  
 
The paper is devoted to investigation of the first mixed problem for nonlinear 
hyperbolic system of the second order in domain unbounded with respect to space 
variables. Describing system generalizes the system of nonlinear wave equations 

2 ( )p
tt t tu u u u f x t−− ∆ + | | = , ,  2p > ,  which is used in elasticity theory. The conditions 

of the existence and uniqueness of generalized solution have been obtained. The classes 
of the existence and uniqueness are weight Sobolev spaces of functions with qualitative 
behavior at infinity.  
 
Íàö. óí-ò «Ëüâ³â. ïîë³òåõí³êà», Ëüâ³â Îäåðæàíî 
 23.09.05  
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Е. В. Алтухов  
 
ОДНОРОДНЫЕ РЕШЕНИЯ ТРЕХМЕРНЫХ ДИНАМИЧЕСКИХ 
ЗАДАЧ ИЗОТРОПНЫХ ПЛАСТИН С ГРАНИЧНЫМИ УСЛОВИЯМИ 
ТИПА ДИАФРАГМЫ  
 

Ðàññìàòðèâàåòñÿ òðåõìåðíàÿ çàäà÷à ñâÿçàííûõ òåðìîóïðóãèõ êîëåáàíèé 
èçîòðîïíûõ ïëàñòèí. Ïëîñêèå ãðàíè ïëàñòèí ïîêðûòû äèàôðàãìîé è ïîä-
äåðæèâàþòñÿ ïðè íóëåâîé òåìïåðàòóðå èëè òåïëîèçîëèðîâàíû. Ìåòîäîì 
È. È. Âîðîâè÷à ïîëó÷åíû îäíîðîäíûå ðåøåíèÿ äëÿ äàííîãî êëàññà çàäà÷ òåî-
ðèè óïðóãîñòè. Ðåøåíèå çàäà÷è ñâåäåíî ê èíòåãðèðîâàíèþ ñ÷åòíîãî ìíî-
æåñòâà ìåòàãàðìîíè÷åñêèõ óðàâíåíèé.  

 
ОДНОРІДНІ РОЗВ’ЯЗКИ ТРИВИМІРНИХ ДИНАМІЧНИХ ЗАДАЧ ІЗОТРОПНИХ 
ПЛАСТИН ІЗ ГРАНИЧНИМИ УМОВАМИ ТИПУ ДІАФРАГМИ  
 
Ðîçãëÿäàºòüñÿ òðèâèì³ðíà çàäà÷à çâ’ÿçàíèõ òåðìîïðóæíèõ êîëèâàíü ³çîòðîïíèõ 
ïëàñòèí. Ïëîñê³ ãðàí³ ïëàñòèí ïîêðèò³ ä³àôðàãìîþ ³ ï³äòðèìóþòüñÿ ïðè íóëüî-
â³é òåìïåðàòóð³ àáî òåïëî³çîëüîâàí³. Ìåòîäîì ². ². Âîðîâè÷à îòðèìàíî îäíîð³äí³ 
ðîçâ’ÿçêè äëÿ äàíîãî êëàñó çàäà÷ òåîð³¿ ïðóæíîñò³. Ðîçâ’ÿçóâàííÿ çàäà÷³ çâåäåíî 
äî ³íòåãðóâàííÿ çë³÷åííî¿ ìíîæèíè ìåòàãàðìîí³÷íèõ ð³âíÿíü.  
 
HOMOGENEOUS SOLUTIONS OF 3D DYNAMIC PROBLEMS OF ISOTROPIC PLATES WITH 
BOUNDARY CONDITIONS OF DIAPHRAGM TYPE  
 
In article the three-dimensional problem connected thermoelastic oscillations of isotropic 
plates is considered. Flat sides of plates are covered with a diaphragm and supported at 
zero temperature or thermoisolated. Homogeneous solutions for the given class of 
problems of the theory of elasticity are received by I. I. Vorovich method. The solution 
of a problem is reduced to integration of countable set of the metaharmonious equations.  
 
Äîíåö. íàö. óí-ò, Äîíåöê Ïîëó÷åíî  
 28.05.05  
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О. Р. Грицина, Т. С. Нагiрний  
 
ПРО ВПЛИВ ДОМIШОК НА ЧАСТОТИ ВЛАСНИХ КОЛИВАНЬ ШАРУ  
 

Ç âèêîðèñòàííÿì ìîäåë³ ëîêàëüíî ãðàä³ºíòíîãî äâîêîìïîíåíòíîãî òâåðäîãî 
ðîç÷èíó äîñë³äæåíî âïëèâ äîì³øîê íà ÷àñòîòè âëàñíèõ êîëèâàíü øàðó çà ð³ç-
íèõ ãðàíè÷íèõ óìîâ íà éîãî ïîâåðõíÿõ.  

 
О ВЛИЯНИИ ПРИМЕСЕЙ НА ЧАСТОТЫ СОБСТВЕННЫХ КОЛЕБАНИЙ СЛОЯ  
 
Ñ èñïîëüçîâàíèåì ìîäåëè ëîêàëüíî ãðàäèåíòíîãî äâóõêîìïîíåíòíîãî òâåðäîãî 
ðàñòâîðà èññëåäîâàíî âëèÿíèå ïðèìåñåé íà ÷àñòîòû ñîáñòâåííûõ êîëåáàíèé ñëîÿ 
ïðè ðàçëè÷íûõ ãðàíè÷íûõ óñëîâèÿõ íà åãî ïîâåðõíîñòÿõ.  
 
ON THE INFLUENCE OF ADMIXTURE ON LAYER NORMAL MODE FREQUENCIES  
 
On the base of locally gradient binary solid solution model the influence of admixture 
on layer normal mode frequencies for different boundary conditions on its surface are 
investigated.  
 
Öåíòð ìàò. ìîäåëþâàííÿ  
²í-òó ïðèêë. ïðîáëåì ìåõàí³êè ³ ìàòåìàòèêè  Îäåðæàíî 
³ì. ß. Ñ. Ï³äñòðèãà÷à ÍÀÍ Óêðà¿íè, Ëüâ³â  08.12.04  
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Р. В. Гудзь, Л. М. Журавчак, А. Т. Петльований  
 
РОЗВ’ЯЗУВАННЯ ПЛОСКОЇ СТАТИЧНОЇ ЗАДАЧI ТЕРМОПРУЖНОСТI ДЛЯ 
ЛОКАЛЬНО-НЕОДНОРIДНОГО ТIЛА ПОЄДНАННЯМ МЕТОДІВ ГРАНИЧНИХ, 
ПРИГРАНИЧНИХ ТА СКIНЧЕННИХ ЕЛЕМЕНТIВ  
 

Çàïðîïîíîâàíî ìåòîäèêó ðîçâ’ÿçóâàííÿ çàäà÷³ òåðìîïðóæíîñò³ äëÿ ò³ëà ç 
ëîêàëüíèìè îáëàñòÿìè íåîäíîð³äíîñò³ ìàòåð³àëó, â ÿêèõ êîåô³ö³ºíòè 
òåïëîïðîâ³äíîñò³ ³ Ëÿìå çàëåæàòü â³ä êîîðäèíàò. Ï³äõ³ä áàçóºòüñÿ íà 
àäèòèâíîìó ðîçùåïëåíí³ îïåðàòîð³â ð³âíÿíü çàäà÷³ òà ïîºäíàíí³ â ëîêàëüíèõ 
îáëàñòÿõ íåîäíîð³äíîñò³ ìàòåð³àëó íåïðÿìèõ ìåòîä³â ãðàíè÷íèõ òà 
ïðèãðàíè÷íèõ åëåìåíò³â ç ìåòîäîì ñê³í÷åíèõ åëåìåíò³â.  

 
РЕШЕНИЕ ПЛОСКОЙ СТАТИЧЕСКОЙ ЗАДАЧИ ТЕРМОУПРУГОСТИ 
ДЛЯ ЛОКАЛЬНО-НЕОДНОРОДНОГО ТЕЛА СОВМЕСТНЫМ ИСПОЛЬЗОВАНИЕМ 
МЕТОДОВ ГРАНИЧНЫХ, ПРИГРАНИЧНЫХ И КОНЕЧНЫХ ЭЛЕМЕНТОВ  
 
Ïðåäëàãàåòñÿ ìåòîäèêà ðåøåíèÿ çàäà÷è òåðìîóïðóãîñòè äëÿ òåëà c ëîêàëüíûìè 
îáëàñòÿìè íåîäíîðîäíîñòè ìàòåðèàëà, â êîòîðûõ êîýôôèöèåíòû òåïëîïðîâîä-
íîñòè è Ëÿìå çàâèñÿò îò êîîðäèíàò. Äàííûé ïîäõîä áàçèðóåòñÿ íà àääèòèâíîì 
ðàñùåïëåíèè îïåðàòîðîâ óðàâíåíèé çàäà÷è è ñîâìåñòíîì èñïîëüçîâàíèè â ëîêàëü-
íûõ îáëàñòÿõ íåîäíîðîäíîñòè ìàòåðèàëà íåïðÿìûõ ìåòîäîâ ãðàíè÷íûõ èëè 
ïðèãðàíè÷íûõ ýëåìåíòîâ ñ ìåòîäîì êîíå÷íûõ ýëåìåíòîâ.  
 
SOLVING OF THE FLAT STATIC THERMOELASTICITY PROBLEM FOR LOCALLY 
INHOMOGENEOUS SOLID BY USING BY THE COMBINATION OF BOUNDARY, 
NEAR-BOUNDARY AND FINITE ELEMENTS METHODS  
 
The method of solving the thermoelasticity problem for a solid of complex form with 
local inhomogeneous domains, where the heat conductivity coefficient and the Lame’s 
coefficients of solid’s material depend on the coordinates, is suggested. The solution 
algorithm is based on the application of operations of additive immersion of operators 
and on the combination of Boundary Element Technique or Near-Boundary Element 
Technique with Ermite Finite Elements only in inhomogeneous domains.  
 
Ëüâiâ. íàö. óí-ò iì. Iâàíà Ôðàíêà, Ëüâiâ,  
²í-ò ïðèêë. ïðîáëåì ìåõàí³êè ³ ìàòåìàòèêè  Îäåðæàíî  
iì. ß. Ñ. Ï³äñòðèãà÷à ÍÀÍ Óêðà¿íè, Ëüâiâ  30.12.04  
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ÓÄÊ 539.3  
 
М. А. Сухорольський, О. А. Микитюк, І. П. Лисий  
 
ВЗАЄМОДІЯ ЦИЛІНДРИЧНОЇ ОБОЛОНКИ З ТОНКОСТІННИМИ 
ПІДКРІПЛЕННЯМИ  
 

Ðîçãëÿíóòî çàäà÷ó ïðî âçàºìîä³þ öèë³íäðè÷íî¿ îáîëîíêè ç ïðóæíèìè òîí-
êîñò³ííèìè åëåìåíòàìè çì³ííî¿ òîâùèíè. Çíàéäåíî çàêîí çì³íè òîâùèíè 
ï³äêð³ïëåíü çà óìîâè ïîñòóëþâàííÿ çàêîíó ðîçïîä³ëó êîíòàêòíîãî òèñêó.  

 
ВЗАИМОДЕЙСТВИЕ ЦИЛИНДРИЧЕСКОЙ ОБОЛОЧКИ 
С ТОНКОСТЕННЫМИ ПОДКРЕПЛЕНИЯМИ  
 
Ðàññìîòðåíà çàäà÷à î âçàèìîäåéñòâèè öèëèíäðè÷åñêîé îáîëî÷êè ñ äâóìÿ óïðóãèìè 
òîíêîñòåííûìè åëåìåíòàìè. Íàéäåí çàêîí èçìåíåíèÿ òîëùèíû ïîäêðåïëåíèé 
ïðè ïîñòóëèðîâàíèè çàêîíà ðàñïðåäåëåíèÿ êîíòàêòíîãî äàâëåíèÿ.  
 
INTERACTION OF THE CYLINDRICAL SHELL WITH 
THE THIN-WALL SUPPORTS  
 
The problem of the interaction of the cylindrical shell and the thin-wall elastic elements 
whith variable thickness is considered in the paper. The law of the variability of the 
thickness of supports on condition of postulation of the law of contact pressure 
distribution is found.  
 
Íàö. óí-ò «Ëüâ³â. ïîë³òåõí³êà», Ëüâ³â Îäåðæàíî 
 28.12.04  



25 

ISSN 0130–9420. Ìàò. ìåòîäè òà ô³ç.-ìåõ. ïîëÿ. 2006. – 49, ¹ 2. – Ñ. 163-170. – 
Á³áë³îãð.: 10 íàçâ. – Óêð. 
 
ÓÄÊ 539.376  
 
А. К. Русинко  
 
АНАЛІТИЧНИЙ ОПИС НЕУСТАЛЕНОЇ ПОВЗУЧОСТІ МЕТАЛІВ 
ПІСЛЯ МЕХАНОТЕРМІЧНОЇ ОБРОБКИ  
 

Óçàãàëüíåíî ñèíòåçíó òåîð³þ ïëàñòè÷íîñò³ òà ïîâçó÷îñò³ íà âèïàäîê íå-
óñòàëåíî¿ ïîâçó÷îñò³ ìåòàë³â, ÿê³é ïåðåäóâàëà ìåõàíîòåðì³÷íà îáðîáêà. Äî-
ñë³äæåíî îñîáëèâèé òèï íåóñòàëåíî¿ ïîâçó÷îñò³ – ³íâåðñ³éíó ïîâçó÷³ñòü. 
Îäåðæàí³ àíàë³òè÷í³ ðåçóëüòàòè äîáðå óçãîäæóþòüñÿ ç åêñïåðèìåíòàëüíè-
ìè äàíèìè.  

 
АНАЛИТИЧЕСКОЕ ОПИСАНИЕ НЕУСТАНОВИВШЕЙСЯ ПОЛЗУЧЕСТИ 
МЕТАЛЛОВ ПОСЛЕ МЕХАНОТЕРМИЧЕСКОЙ ОБРАБОТКИ  
 
Ïðåäñòàâëåíî îáîáùåíèå ñèíòåçíîé òåîðèè ïëàñòè÷íîñòè è ïîëçó÷åñòè íà 
ñëó÷àé îïèñàíèÿ äåôîðìàöèè íåóñòàíîâèâøåéñÿ ïîëçó÷åñòè êàê ôóíêöèè ïðåäâà-
ðèòåëüíîé ïëàñòè÷åñêîé äåôîðìàöèè ïðè ïðåäâàðèòåëüíîé ìåõàíîòåðìè÷åñêîé 
îáðàáîòêå. Ïîëó÷åííûå àíàëèòè÷åñêèå ðåçóëüòàòû ñîãëàñóþòñÿ ñ ýêñïåðèìåí-
òàëüíûìè äàííûìè, ÷òî äà¸ò âîçìîæíîñòü ïðîãíîçèðîâàòü êðèïîâûå ñâîéñòâà 
ìàòåðèàëà êàê ôóíêöèè ïðåäâàðèòåëüíîãî íàêë¸ïà.  
 
ANALYTICAL DESCRIPTION OF UNSTEADY CREEP OF METALS 
AFTER MECHANICS-THERMAL PROCESSING  
 
In paper the generalization of synthesis theory of plastic deformation and creep on a 
case of the description of creep deformation as functions of previous plastic 
deformation from the mechanics-thermal processing is presented. The received analy-
tical results concur with experimental data that enables to predict creep properties of a 
material as function of previous plastic deformation.  
 
Íàö. óí-ò «Ëüâ³â. ïîë³òåõí³êà», Ëüâ³â Îäåðæàíî 
 19.10.05  
 
 


