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Розглянемо псевдорiманiв простiр Vn з метричним тензором gij(x).

Означення 1. Простором Vn першого класу називають гiперповерх-
ню плаского простору.

Тензорнi ознаки просторiв першого класу мають вигляд

Rhijk = e(bhkbij − bhjbik), bij,k − bik,j = 0, (1)

де Rhijk - тензор кривини Vn, bij - друга квадратично форма цього про-
стору, e = ±1, а «,» - знак коварiантної похiдної за зв’язiстю Vn. Для
просторiв першого класу виконується

Rij = e(bbij − biαb
α
j ), b = bαβg

αβ . (2)

Про довiльнi тензори ςij та ιij для яких виконуються умови
ςiαι

α
j = ςjαι

α
i кажуть, що вони комутують.

Доведено, що у псевдорiманових просторах першого класу тензор Рiч-
чi комутує з тензором bij , тобто виконується bhαR

α
·k = bkαR

α
·h.

Таким чином, для просторiв першого класу отримано спецiальну вла-
стивiсть другої квадратичної форми. Це вiдкриває можливостi для розви-
тку теорiї та вивчати характеристики внутрiшньої геометрiї розглянутих
просторiв.
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On one property of the second quadratic form in spaces of class
one

This work considers a pseudo-Riemannian space Vn of class one equipped with a
metric tensor gij(x). The defining tensorial conditions of such spaces are given
in terms of the curvature tensor and the second fundamental form bij . Using
these conditions, an explicit expression for the Ricci tensor is obtained. The
main result establishes that, in pseudo-Riemannian spaces of class one, the Ricci
tensor commutes with the tensor bij . The proof is based on tensorial identities
derived from the curvature properties and involves suitable contractions leading
to the required commutation relation.
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