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Âñi ðîçãëÿäóâàíi â öié ðîáîòi êiëüöÿ ¹ àñîöiàòèâíèìè ç âiäìiííîþ âiä
íóëÿ îäèíèöåþ.

×åðåç U(R) ïîçíà÷èìî ãðóïó îáîðîòíèõ åëåìåíòiâ êiëüöÿ R, à ÷åðåç
Mn(R) � ìíîæèíó êâàäðàòíèõ ìàòðèöü ïîðÿäêó n.

Ïiä åëåìåíòàðíèìè ìàòðèöÿìè ç åëåìåíòàìè êiëüöÿ ðîçóìi¹ìî êâà-
äðàòíi ìàòðèöi òàêèõ òèïiâ: 1) äiàãîíàëüíi ç îáîðîòíèìè åëåìåíòàìè íà
ãîëîâíié äiàãîíàëi; 2) ìàòðèöi, âiäìiííi âiä îäèíè÷íî¨ äåÿêèì íåíóëüîâèì
åëåìåíòîì ïîçà ãîëîâíîþ äiàãîíàëëþ.

Êiëüöå R íàçèâà¹òüñÿ êiëüöåì öåíòðàëüíî ñòàáiëüíî ðàíãó 1 [2], ÿêùî
ç aR+ bR = R iñíó¹ t ∈ Z(R), ùî a+ bt = u, äå u ∈ U(R).

ÊiëüöåR íàçèâà¹òüñÿ êiëüöåì ç åëåìåíòàðíîþ ðåäóêöi¹þ ìàòðèöü [3],
ÿêùî äîâiëüíà ìàòðèöÿ A íàä êiëüöåì R âîëîäi¹ åëåìåíòàðíîþ ðåäóêöi-

¹þ, òîáòî iñíóþòü òàêi åëåìåíòàðíi íàä R ìàòðèöi P1, . . . , Pk, Q1, . . . , Qs

âiäïîâiäíèõ ðîçìiðiâ, ùî

P1 · P2 · · ·Pk ·A ·Q1 ·Q2 · · ·Qs = diag(ε1, . . . , εr, 0, . . . , 0),

äå Rεi+1R ⊆ Rεi ∩ εiR äëÿ i = 1, 2, . . . , r − 1.
Êiëüöå R íàçèâà¹òüñÿ EID-êiëüöåì [4], ÿêùî iäåìïîòåíòíà ìàòðèöÿ E

íàä íèì ìà¹ âëàñòèâiñòü åëåìåíòàðíî-iäåìïîòåíòíî¨ ðåäóêöi¨, òîáòî iñíó-
þòü òàêi åëåìåíòàðíi íàäR ìàòðèöi P1, . . . , Pk, Q1, . . . , Qs âiäïîâiäíèõ ðîç-
ìiðiâ, ùî

P1 · P2 · · ·Pk · E · (Q1 ·Q2 · · ·Qs) = diag(d1, d2, . . . , 0, . . . , 0).

Âñi iíøi íåîáõiäíi îçíà÷åííÿ ìîæíà çíàéòè â ðîáîòàõ [1], [2], [3], [4].

Òåîðåìà 1. Íåêîìóòàòèâíå êiëüöå Áåçó öåíòðàëüíî ñòàáiëüíîãî

ðàíãó 1 ¹ êiëüöåì ç åëåìåíòàðíîþ ðåäóêöi¹þ ìàòðèöü.

Òåîðåìà 2. Íåêîìóòàòèâíå îáëàñòü Áåçó öåíòðàëüíî ñòàáiëüíîãî

ðàíãó 1 ¹ EID-êiëüöåì.
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Òåîðåìà 3. Íåõàé R íåêîìóòàòèâíå êiëüöå Áåçó öåíòðàëüíî ñòà-

áiëüíîãî ðàíãó 1. Òîäi äîâiëüíà íåîáîðîòíà ìàòðèöÿ ¹ äîáóòêîì iäåìïî-

òåíòíèõ ìàòðèöü.
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ELEMENTARY REDUCTION OF MATRICES OVER BEZOUT

RING WITH CENTRAL STABLE RANGE 1

In this paper we proved that a noncommutative Bezout ring of central stable range

1 is a ring with elementary reduction of matrices and an EID-ring. It is also

shown that every singular matrix over a noncommutative Bezout ring of central

stable range 1 is a product of idempotent matrices
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