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Нехай N i R – множини натуральних i дiйсних чисел вiдповiдно, C –
комплексна площина, U = {z : |z| < 1} — вiдкритий одиничний круг, i
нехай C = C

⋃
{∞} — розширена комплексна площина.

Голоморфна (або мероморфна, тобто така, всi особливi точки якої —
полюси) в областi B ⊂ C функцiя f(z) називається однолистою в B, якщо
вона здiйснює взаємно однозначне вiдображення областi B на область
f(B). Будемо говорити, що функцiя f(z), голоморфна i однолиста в U ,
належить до класу S, якщо виконуються рiвностi f(0) = f ′(0)− 1 = 0.

Нехай функцiя f(z), мероморфна в крузi |z| < 1, однолисто вiдображає
круг |z| < 1 на область B ⊂ C так, що f(0) = a, де a ∈ B.

Величина R(B, a) = |f ′(0)| називається конформним радiусом областi
B в точцi a.

Теорема 1. Нехай n ∈ N — деяке натуральне число, n ≥ 2, ak ∈ C,
k = 1, n — деякий набiр фiксованих точок комплексної площини. Тодi
для довiльного набору областей Bk ⊂ C, таких, що ak ∈ Bk, k = 1, n,
Bi ∩Bj = ∅, i 6= j правильна нерiвнiсть:

n∏
k=1

R(Bk, ak) ≤ (n− 1)
−n

4

 ∏
1≤p<k≤n

|ap − ak|

 2
n−1

.

Серед можливих застосувань результатiв, отриманих в екстремальних
задачах геометричної теорiї функцiй, є т.зв. теореми спотворення. Суть
даних теорем полягає в дослiдженнi того, якi обмеження накладає одно-
листiсть вiдображення на деякi елементи, пов’язанi з даним вiдображе-
нням, зокрема, на величину модуля i аргументу похiдної даної функцiї,
тобто на величину спотворення, яке робить дана функцiя у вибраних то-
чках областi.

Нехай θk ∈ R, k = 1, n, причому 0 6 θ1 < θ2 < ... < θn < 2π, θ0 := θn,
θn+1 := θ1. Для кожного k = 1, n позначимо через mk найменше нату-
ральне число, для якого

π

mk
6 min

{
θk+1 − θk

2
,
θk − θk−1

2

}
.
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Теорема 2. Нехай n ∈ N, ρk ∈ (0, 1), ρ0 := ρn, ρn+1 := ρ1, zk =
ρk exp iθk, k = 1, n. Тодi, для кожної функцiї f(z) ∈ S виконується не-
рiвнiсть

n∏
k=1

|f ′(zk)| 6 (n−1)−n
4

n∏
k=1

(
4ρk
mk
· 1− (ρk)

mk

1 + (ρk)mk

)−1 ∏
16p<k6n

|(f(zp)− f(zk)|

 2
n−1

.
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APPLICATION OF UPPER ESTIMATES FOR PRODUCTS OF
CONFORMAL RADII OF NON-OVERLAPPING DOMAINS

TO DISTORTION THEOREMS.

We consider application of upper estimates for products of inner radii to distorti-
on theorems for univalent functions in disk U .
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