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Дослiджується питання наближення iзотропних класiв Brp,θ(Rd) (див,
наприклад, [1, 2]) функцiй багатьох змiнних у просторах Лебега Lq(Rd).
У випадку 1 6 p 6 q 6 ∞, (p, q) 6= {(1, 1), (∞,∞)}, встановлено точнi за
порядком оцiнки наближення функцiй iз даних класiв цiлими функцiями
зi спектром зосередженим на множинах лебегова мiра яких не переви-
щує M .

Нехай Rd, d > 1, — d-вимiрний евклiдiв простiр з елементами x =
(x1, ..., xd), (x,y) = x1y1 + ...+ xdyd. Lp(Rd), 1 6 p 6∞, — простiр вимiр-
них на Rd функцiй f(x) = f(x1, ..., xd) зi стандартною скiнченною нор-
мою.

Означимо апроксимативну характеристику, яку будемо дослiджувати.
Нехай L позначає довiльний скiнченний набiр чисел s ∈ Z+, M =

M(L) =
⋃
s∈L

Γ2s , де Γ2s = D2s −D2s−1 при s > 1 i Γ20 = D20 , а D2s =

D2s,...,2s — паралелепiпед: |λj | < 2s, j = 1, d, s > 0.
Для f ∈ Lq(Rd), 1 6 q 6∞, покладемо

SM(f,x) =
∑
s∈L

f(s)(x),

де

f(s) = f2s =

∫
Γ2s

f̃(λ)ei(λ,x)dλ, s > 1,

i
f(0) = f20 =

∫
Γ20

f̃(λ)ei(λ,x)dλ,

а f̃(λ) — перетворення Фур’є функцiї f ∈ Lp(Rd).
Зауважимо, що SM(f,x) є цiлою функцiєю, яка належить простору

Lq(Rd) i носiй її перетворення Фур’є зосереджений в областi M, тобто
suppSM(f,x) ⊆M =

⋃
s∈L

Γ2s .
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Далi для f ∈ Lq(Rd) розглянемо апроксимативну характеристику

eFM
(
f
)
q

= inf
M : mesM6M

‖f(·)− SM(f, ·)‖q,

де M > 0, mesA — лебегова мiра множини A.
Якщо F ⊂ Lq(Rd) — деякий клас функцiй, то покладемо

eFM
(
F
)
q

= sup
f∈F

eFM
(
f
)
q
. (1)

Теорема 1. Нехай 1 6 p 6 q 6∞, (p, q) 6=
{

(1, 1), (∞,∞)
}
, 1 6 θ 6∞.

Тодi, якщо r > d
(

1
p −

1
q

)
, то має мiсце порядкове спiввiдношення

eFM
(
Brp,θ(Rd)

)
q
�M−

r
d + 1

p−
1
q .

Зауважимо, що виконання умови r > d
(

1
p −

1
q

)
забезпечує належнiсть

функцiй f ∈ Brp,θ(Rd) до простору Lq(Rd).
У випадку d = 1 iзотропнi класи Brp,θ(R) тотожнi класам функцiй з

домiнуючою мiшаною похiдною Srp,θB(R) [3]. У випадку 2 < p = q < ∞,
d = 1, оцiнка величини (1) є новою й для класiв Srp,θB(R).
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Approximation characteristics of the isotropic
functional classes Brp,θ(R

d)

We investigates the isotropic classes Brp,θ(R
d) of non-periodic functions of several

variables and establish the exact-order estimates for the approximation of functi-
ons from these classes in the metric of the Lebesgue space Lq(Rd), by entire
functions of exponential type with some restrictions for their spectrum in the
case 1 6 p 6 q 6∞, (p, q) 6= {(1, 1), (∞,∞)}, d ≥ 1.
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