
Êîíôåðåíöiÿ ìîëîäèõ ó÷åíèõ ¾Ïiäñòðèãà÷iâñüêi ÷èòàííÿ � 2022¿

25�27 òðàâíÿ 2022 ð., Ëüâiâ

ÓÄÊ 512.548.7

ÏÐÎ Â'ßÇÊÓ ÏÀÐÀÑÒÐÎÔÍÈÕ ÎÐÁIÒ

ÌÍÎÃÎÂÈÄIÂ ÊÂÀÇIÃÐÓÏ

Ôåäið Ñîõàöüêèé, Àëëà Ëóöåíêî

Äîíåöüêèé íàöiîíàëüíèé óíiâåðñèòåò iìåíi Âàñèëÿ Ñòóñà,
fmsokha@ukr.net, lucenko.alla32@gmail.com

Àëãåáðà Q:=(Q; ·; ℓ·; r·) ç òîòîæíîñòÿìè

(x · y) ℓ· y = x, (x
ℓ· y) · y = x, x

r· (x · y) = y, x · (x r· y) = y (1)

íàçèâà¹òüñÿ êâàçiãðóïîþ, îïåðàöiÿ (·) � ãîëîâíîþ, îïåðàöi¨ (
ℓ·), (r·) íàçè-

âàþòüñÿ ëiâèì òà ïðàâèì äiëåííÿìè îïåðàöi¨ (·) [1]. Íåõàé ℓ := (13),

s := (12), r := (23), S3 := {ι, ℓ, s, r, ℓs, ℓr}. σ-ïàðàñòðîô (
σ·), äå σ ∈ S3,

îïåðàöi¨ (·) âèçíà÷à¹òüñÿ ðiâíîñòÿìè

x1σ
σ· x2σ = x3σ ⇔ x1 · x2 = x3.

σ-ïàðàñòðîô σQ êâàçiãðóïè Q íàçèâà¹òüñÿ àëãåáðà, óòâîðåíà ç êâàçiãðóïè
Q çàìiíîþ ãîëîâíî¨ îïåðàöi¨ íà ¨¨ σ-ïàðàñòðîô. Âîíà âèçíà÷à¹òüñÿ òîòî-
æíîñòÿìè

(x
σ−1

· y)
ℓσ−1

· y = x, (x
ℓσ−1

· y)
σ−1

· y = x,

x
rσ−1

· (x
σ−1

· y) = y, x
σ−1

· (x
rσ−1

· y) = y.

(2)

Êëàñ àëãåáð σA, ÿêèé ñêëàäà¹òüñÿ ç óñiõ σ-ïàðàñòðîôiâ êâàçiãðóï iç êëàñó
êâàçiãðóï A, íàçèâà¹òüñÿ σ-ïàðàñòðîôîì êëàñó A [2]. Ïàðàñòðîô ìíîãî-
âèäó êâàçiãðóï òàêîæ ¹ ìíîãîâèäîì êâàçiãðóï. Êâàçiãðóïîâi îïåðàöi¨ ◦,
êâàçiãðóïè Q òà êëàñè êâàçiãðóï A çàäîâîëüíÿþòü ñïiââiäíîøåííÿ:

σ(
τ◦) = στ◦ , σ(τQ) = στQ, σ(τA) = στA.

Äiþ ñèìåòðè÷íî¨ ãðóïè S3 íà ìíîæèíi K íàçèâàþòü ïàðàñòðîôíîþ
äi¹þ, à ñòàáiëiçàòîð Ps(k) i îðáiòó Po(k), ÿêi âèçíà÷àþòüñÿ ðiâíîñòÿìè

Ps(k) := {σ | σk = k}, Po(k) := {k1 | (∃σ ∈ S3) k1 = σk},

âiäïîâiäíî íàçèâàþòü ãðóïîþ ïàðàñòðîôíî¨ ñèìåòði¨ òà ïàðàñòðîôíîþ
îðáiòîþ (ïó÷êîì) åëåìåíòà k.
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Â'ÿçêîþ ìíîãîâèäiâ ìè íàçèâà¹ìî íàïiâãðàòêó ìíîãîâèäiâ, ÿêà çà-
ìêíåíà âiäíîñíî ïàðàñòðîôíèõ îáðàçiâ êâàçiãðóï. Äëÿ äîâiëüíèõ ìíîãî-
âèäiâ A, B âèêîíó¹òüñÿ ñïiââiäíîøåííÿ

A ⊆ B =⇒ σA ⊆ σB (3)

Òîìó âêëþ÷åííÿ ìíîãîâèäiâ âèçíà÷à¹ âiäíîøåííÿ íà ïó÷êàõ ìíîãîâèäiâ,
ÿêå òàêîæ ïîçíà÷àòèìåìî òèì ñàìèì ñèìâîëîì ⊆:

⟨A⟩ ⊆ ⟨B⟩ :⇔ A ⊆ B (4)

Îòæå, ïàðàñòðîôíà îðáiòà (ïó÷îê) ⟨A⟩ âêëþ÷à¹òüñÿ â ïàðàñòðîôíó îð-
áiòó (ïó÷îê) ⟨B⟩ òîäi i òiëüêè òîäi, êîëè êîæíèé ìíîãîâèä ïó÷êà ⟨A⟩ ¹
ïiäìíîãîâèäîì äåÿêîãî ìíîãîâèäà iç ïó÷êà ⟨B⟩.

Âèÿâèëîñü, ùî ïó÷êè ìíîãîâèäiâ êâàçiãðóï óòâîðþòü íàïiâ ãðàòêó, ùî
âèïëèâà¹ ç òàêî¨ òåîðåìè.

Òåîðåìà 1. Âiäíîøåííÿ âêëþ÷åííÿ ïàðàñòðîôíèõ îðáiò (ïó÷êiâ) ¹
âiäíîøåííÿì ïîðÿäêó.

Öå îçíà÷à¹, ùî îïèñàííÿ â'ÿçîê ìíîãîâèäiâ êâàçiãðóï ìîæíà çàìiíèòè
îïèñàííÿì íàïiâ ãðàòîê ïàðàñòðîôíèõ îðáiò ìíîãîâèäiâ êâàçiãðóï. À öå
çíà÷íî ñïðîùó¹ êëàñèôiêàöiþ êâàçiãðóï òà ïîáóäîâó íàïiâãðàòêè.
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BUNCH OF PARASTROPHIC ORBITS OF VARIETIES OF

QUASIGROUPS

The dependence between parastrophes and inclusion of varieties according to the

concept of parastrophic symmetry is shown. The inclusion relation of parastrophic

orbits is a relation of order has been proved.
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