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Нехай R  – комутативне кільце з одиницею. Ненульовий елемент a R  є 

адекватним до елемента b R  (позначимо: a bA  ), якщо існують такі 

елементи ,r s R , що a rs  і виконується rR bR R   та s R bR R    для 

довільного необоротного дільника s  елемента s . Якщо для кожного 

елемента b R  ми маємо a bA , то елемент a  є адекватним. Якщо довільний 

елемент кільця є адекватним, то кільце називається адекватним. 

Відповідно до [2] елемент a R  є елементом з властивістю заміни, якщо 

існує такий ідемпотент e R , що e aR  та (1 ) (1 )e a R   . Комутативне 

кільце R  називається кільцем з властивістю заміни, якщо кожний елемент 

кільця є елементом з властивістю заміни. Елемент a R  є чистим елементом, 

якщо a u e  , для деякого ідемпотента 2e e  та одиниці u . Якщо всі 

елементи кільця є чистими, то кільце R називається чистим. 

Елемент a R  є елементом ідемпотентного стабільного рангу 1, якщо 

aR bR R  , то тоді існує ідемпотент e R  такий, що a be  є оборотнім 

елементом кільця R  для кожного елемента b R . 

Теорема 1. Нехай R  - комутативне кільце Безу і a bA . Тоді:  

1) b b aR   є чистим елементом факторKuznicka –кільця /R aR . 

2) b b aR   є елементом з властивістю заміни фактор–кільця /R aR . 

3) b b aR   є елементом ідемпотентного стабільного рангу 1 

фактор-кільця /R aR . 

Комутативне кільце Безу R  називається ефективним, якщо для 

довільних елементів , ,a b c R , що aR bR cR R    і aR bR R   існує 

такий елемент p R , що 
c apA  та pR bR cR R   . 

Теорема 2. Ефективне кільце стабільного рангу 2 є кільцем елемен-

тарних дільників. 
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Теорема 3. Нехай R  – комутативне кільце Безу, гомоморфний образ 

якого /R cR  є кільцем з властивістю заміни для довільного \{0}c R . Тоді 

R  – ефективне кільце.  

Теорема 4. Нехай R  – комутативне кільце Безу, в якому для довільних 

елементів , ,a b c R , таких що aR bR cR R    існує елемент p R , що 

c apA , і pR bR cR R   . Тоді /R cR  – кільце з властивістю заміни для 

кожного \{0}c R . 
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EFFECTIVE RING 

 
Among commutative Bezout rings we consider a new class of rings and call them an 

effective rings. We prove that effective rings are elementary divisor rings. 

 


