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Нехай P  – нескінченне поле, ( )A x  – неособлива ×n n  матриця над [ ]P x , що 
записана у вигляді матричного многочлена над P :  

( ) −1
−1 0= + + +…k k

k kA x A x A x A . 
Матриця ( )A x  називається унітальною, якщо =kA E  – одинична мат-

риця. Для неї існують такі оборотні матриці ( )P x , ( )Q x , що 

( )( ) ( ) ( ) ( ), , ( ) ( )1= ε ε = Ψ… nP x A x Q x diag x x x  
– канонічна діагональна форма матриці ( )A x . Запишемо матрицю ( )Ψ x  у ви-
гляді добутку  

( ) ( ) ( )Ψ = Φ ∆x x x , 
де  

( )( ) ( ), , ( )nx diag x x1Φ = ϕ ϕ… , ( ) ( )i ix x+1ϕ ϕ , , ,i n=1 −1… , deg det ( )Φ =x nr . 
П.С. Казімірський [1] встановив необхідні та достатні умови виділення 

унітального множника із матричного многочлена ( )A x  з канонічною діаго-
нальною формою ( )xΦ  над полем комплексних чисел. Основним інструмен-
том його досліджень було поняття визначальної матриці: 
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де ijlk  – незалежні змінні, jinjni >−== ,1,,1,,,2 …… . Позначимо через 
( )[ ]P k x  – трансцедентне розширення поля P  за рахунок приєднання всіх 

njlk . Будемо говорити, що матричний многочлен ( )B x  регуляризується спра-

ва, якщо існує така оборотна матриця ( )U x , що ( ) ( )B x U x  – унітальна мат-
риця. 

Теорема. Для того, щоб із неособливого матричного многочлена 
( ) ( ) ( ) ( )−1 −1= ΨA x P x x Q x  

можна було виділити лівий унітальний дільник з канонічною діагональною 
формою  

( ) , , , ( ), , ( )
s

x diag x x
 
 Φ = 1 1 ϕ ϕ
 
 
… …���	��
 , deg det ( )Φ =x nr , s n1≤ < . 

необхідно та достатньо, щоб матриця ( )( , ) ( ) ( )−1Ψ Φ ΦV P x x  регуляризувала-
ся справа над ( )[ ]P k x . 
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ON MONIC DIVISORS WITH CANONICAL DIAGONAL FORM 
( )Φ(x) = diag 1,…,1, (x),…, (x)ϕ ϕ  OF POLYNOMIAL MATRICES 

 
For a nonsingular polynomial matrix over an infinite field the necessary and 
sufficient conditions of existence of a monic factor with canonical diagonal form 

( )( ) , , , ( ), , ( )x diag x xΦ = 1 1 ϕ ϕ… …  are established. 


